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16 februarie 2014-CLASA a Xll-a

% ) % Sinx
1.5 se aratex Ies'"x sin? xdx = I
0 0

(1+sinxcos x)dx.

2. a)Demonstrd ca fungia f: R - R, pentru caréf o f o ... f) (x) = 2014™%, nu admite primitive.
2014 de f

b) Fiesirul cu termenul generd), = [#e™ (tg" 'x + tg"x +tg™ ' x)dx,n = 1.
Si se calculezemn("/nl, — 1).

Xy

3. Pe mufimea G=(0,1) se defigee operga x[ly = ————.
2xy—-x—-y+1

a) Verificai dac e = % este element neutru.
b) S se aratex(G,L) este grup.
* 1 - .
c) S se aratexfungiaf: G- R, , f(x) = " —1 este un izomorfism de la grupul (@,la grupul (R ,D.
(Gazeta Matematica, nr 12/2013)
4.Fie A un inel cu proprietated@@cuaia x> = 0 are inA numai soltia x = 0. Aratati ca:

a) Daé@ ab = 0,unde a, b € A, atunci ba = 0 si axb = 0 pentru oricex € A.
b) Dac abc = 0,unde a,b,c € A, atuncibca = cab = 0.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru 3 ore.

Fiecare subiect rezolvat corect se notedzu 7 puncte



BAREM DE CORECTARESI NOTARE - clasa a Xll-a

Subiectul Rezolvare Punctaj
1(7p) Notim cu |, J respectiv integralele din membrul stgirdjn
membrul drept
72 | 1 1 1 72 |
I-J= Ies'“x(sin2 X —=—=sinxcos’ x)dx = = .|'es'"x (2sin® x - 1p
5 2 2 25
1% i 1
-1-sinxcos’)dx = > Ies'"x(— cost—EcosxsinZX)dx = 1p
0
o | 1p
= 2 J' (2e™™ cos2x + € sin2x)dx =
0
172 :
== j e (sin2x)'+(e""* )'sin 2xdx = 2p
0
7 i 1p
--1 I(eSinX sin2x)'dx = —EeSinXSiI”IZX‘(é =0
4 4 1p
Deci I=J
2 a) Presupunemiqg are primitive= f are P.D. 1p
Fieg:R->R,gx) =(fofeo..f)x)
2014 de f
fx) =f(y) 2gx) =g(y) 2014 =2014"7Y=2x=y=>f 1p
injectiva.
f are P.Dsi f injectiva= f strict monotoa= 0,5p
= f o f strict cresétoare= g strict cresgtoare (fals). 0,5p
T enx T T gnx
b) [#e™ tg"x)dx = —tg"x 8 - fo‘*Tntg"_lx(l 1 1p
tgix)dx =
n_n
e 4 2
= In = T = P
. . T Vs
= mpnl, — 1) = Jlmp(eim — 1) = 1
1p
3a a) Definfia elementului neutru 0,5p
Verificare 0,5p
3b b) Parte stalail 1p




Asociativitate

1p

Comutativitate 0,5p
Element neutru 0,5p
Elemente simetrizabile 1p
3c c) Definiie 0,5p
Bijectivitate 1p
Morfism 0,5p
4 a) Fiex = ba » x? = (ba)(ba) = b(ab)a = 0.Dar x> =0—- | 2p
x=0, adi@ ba = 0.
Fiex € A arbirar;notand y = axb - y?=(axb)(axb) =
(ax)(ba)(xb) = 0,deci y = 0,adica axb = 0. 2p
b) Fiex = bca - x? = (bca)(bca) = (bc)(abc)a =0 - x =
0, deci bca = 0. 2p
Din b(ca)=0+(pct.a) -» (ca)b = 0,adica bac =0 1p




